Nota. Oricare solutie corectd a problemei se apreciaza cu 7 puncte.

BAREMUL DE NOTARE AL ITEMULUI 8.1

8.1. Aflati toate solutiile reale ale ecuatiei x3 —9(1 —x)? = x.

Nr. d/o Etapele rezolvarii Punctajul
acordat

1. Scriecd x =1 este 0 solutie a ecuatiei din enunt 1 punct

2. Obtine o factorizare din care rezultica x —1 =10 2 puncte

3. Obtine ecuatia x> —8x +9 = 0 1 punct
4. Afla toate solutiile ecuatiei din enunt S = {1,4 — V7,4 + V7} 3 puncte

Total

7 puncte




BAREMUL DE NOTARE AL ITEMULUI 8.2

8.2 In triunghiul ABC sunt duse bisectoarea BL si iniltimea BH. Se stie ca BL = 2 BH. Poate oare

triunghiul ABC sa fie un triunghi ascutitunghic ? Argumentati.

Nr. d/o Etapele rezolvarii Punctajul
acordat
1. Aplica metoda reducerii la absurd prin presupunerea ca triunghiul ABC este 1 punct
ascutitunghic.
2. Constata cd H si L sunt puncte interioare ale laturii AC. 1 punct
3. Din BL = 2 BH obtine m(«BLH) = 30°, iar m(<HBL) = 60°. 1 punct
4, Scrie relatiile m(2 ABL) = m(2 ABH) + m(« HBL) = m(« ABH) + 60° 1 punct
5. | Obtine cia m(£ABL) > 60’ 1 punct
6. Cum BL este bisectoarea unghiului ABC = m(£ABC) = 2+ m(£ABL) > 1 punct
120° = unghiul ABC este obtuz.
7. Constata contradictia cu presupunerea ca triunghiul ABC este ascutitunghic. 1 punct

Total

7 puncte




BAREMUL DE NOTARE AL ITEMULUI 8.3

8.3 Determinati numerele reale a4, a,, as, a, care verifica egalitatea

\/a—1+\/a2_1+\/a3_2+\/a4_3=%'(a1+ a2+ a3+ a4)_1.

Nr. Etapele rezolvarii Punctajul
d/o acordat
1. | Afla domeniul valorilor admisibile pentru fiecare numar: a; =0, a, =1, | 1 punct
a3 =>2si ay, =3, adicd a; =20,a,—1>0,a3—2>0s1 a;,—3=>0
2. | Obtine inegalitatile 4 puncte
[1 K al S a1+1 [1 (az — 1) < az 1+1 a [1 (a3 — 2) < as 22+1
ag— -3+1 a4—2
w/ 1- (a4 — 3) < —- > T
3. | Prin sumare obtine 1 punct
1 1
Vagtya; —1+Jaz -2+ Ja,—3<-- (a1 + a;+ azs+ a)) + -
%—1=%-(a1+ a, + az + a,) — 1.
4. | Inegalitatea devine egalitate daca numerele carora le-am aplicat inegalitatea | 1 punct

mediilor sunt egale. Deci a; = 1,a, = 2,a; = 3,a, = 4.

Total

7 puncte




BAREMUL DE NOTARE AL ITEMULUI 8.4

8.4 . Punctul O se afla in interiorul triunghiului ABC. Dreapta BO intersecteaza AC in punctul E, iar

dreapta AO intersecteaza BC in punctul D. Aratati ca 50D

AOEC

= 2, daca si numai dacd BD = DC

Nr. d/o Etapele rezolvarii Punctajul
acordat
. - A0 AE
L] scrie 22 -2 A40-EC=24E-0D & ——== 1 punct
AE-0D 20D EC
2. Construim punctul F € [AD, D € (OF), astfel incat [DF] = [OD]. 1 punct
A0  AE A0 AE .
3. Obtine relatile — =— & — =— cu concluzia ca dreptele CF si 1 punct
20D EC OF EC
BE sunt paralele.
4. | Din [DF]=[0D] = AODB = AFDC (U.LU.) = [BD]= [DC] 1 punct
5. Daca [BD] = [DC(], se construieste punctul F € [AD, D € (OF), astfel incét 1 punct
[DF] = [0D]. Cum m(20DB) = m(2<FDC) = AODB = AFDC (L.U.L)
6. Obtine m(20BD) = m(£FCD), ele fiind unghiuri alterne interne, obtinute 1 punct
la intersectia dreptelor BE si CF cu secanta BC. Rezulta ca dreptele BE si
CF sunt paralele.
7. Aplica teorema directa a lui Thales si obtine relatiile 1 punct

A0 _AE A0 _AE A0EC

= =4 = =3 =
OF EC 20D EC AE-0OD

Total

7 puncte




BAREMUL DE NOTARE AL ITEMULUI 8.5

8.5. Aflati toate solutiile reale ale ecuatiei ax?+ (a+ 1)|]x| —a—1=0, unde a este un

parametru real (| x| reprezinta valoarea absolutda a numarului x).

Nr. Etapele rezolvarii Punctajul
d/o acordat
1. _ a+1+V5a2+6a+1 a+1+V5a2+6a+1 1 punct
Pentrua € (—o,—1) avem S = {— ” , ” }
2. | Pentrua = —1avem S = {0} 1 punct
3. | Pentrua € (—1, — g) avem S = @ 1 punct
4. | Pentrua = — % avem S ={-2,2} 1 punct
5 | Pentrua € (—3, 0) avem 1 punct
5
5= __a+l+Vsa®+6a+l a+1+V5a®+6a+l  a+l-V5a’+6a+l a+l-vsa®+éa+l
- 2a ! 2a g 2a ! 2a
6. | Pentrua = 0avem S = {—1,1}. 1 punct
7. _ a+1-V5a2+6a+1 a+1-V5a2+6a+1 1 punct

Pentru a € (0,+o) avem S = {

2a 2a

}

Total

7 puncte




