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85. FieE=1!-3—-2!-4+3!-5—-4!-6+--—2018!-2020 + 2019! ,unde n!=1-2-3-...-n.
Calculati E2°20 4+ 2019.
8.6. Fie x si y numere reale pozitive. Aflati cea mai mica valoare posibild a expresiei
X3 y3
— —
E(x,y) =16 > T3 JXy.
8.7. Aflati masura unghiului B a triunghiului ABC, daca se stie, ca Tndltimile construite din varfurile A si
C se intersecteazd in interiorul triunghiului si una dintre ele este impartitd de punctul de intersectie in
segmente congruente, iar cealalta in raportul 2 : 1, considerand de la varf.

8.8. Doua persoane scriu pe rand numerele naturale de la 1 la 25 1n campurile unui tabel 5 X 5, astfel
incat fiecare numar se scrie o singurd data. Daca dupa completarea intregului tabel, suma numerelor dintr-o
coloani oarecare sau dintr-o linie oarecare este egala cu 70, atunci cstiga cel care a inceput jocul. In caz
contrar, castigd adversarul sdu. Cine céstiga la un joc corect si care este strategia de castig ?

Solutii

8.5. Observam ca, k! (k+2) = kl(k+1+1) = k! (k+1)+k! = (k+ 1)! + k!. Aplicam identitatea
k!'(k+2)=(k+1)! + k! pentru k =1,2018 si obtinem

E=21+11-3!'-21+4!1+3! =5/ — 4! +---+ 2018! + 2017! —2019! — 2018! + 2019! = 1.
E2020 4+ 2019 = 2020.

Raspuns: 2020.

. : x3 . y3 : : . . .
8.6. Aplicam termenilor 16 - S s y; inegalitatea dintre media aritmetica si media geometrica pentru doua

X3

3
numere pozitive si obtinem 16 - S + y; = 8,/(xy)? =8xy. Deci

£ 2005 =0 (o7 15) =0 (o275 o () - () o5 ) -

. . 1 . . 1 . . . .
Cea mai mica valoare este — 3 Sise obtine pentru ./xy = v Valorile posibile pentru x si y se obtin

3 3
rezolvand sistemul: /x =1—16, 16-%2% si x>0,y>0.
x>0,y>10 x>0y>0 x>0,y>0 x_g
VXY =77 -1 _1 T 32
, 6 = VX = & Xy = © z

16."?:3’7 16x* = y* 2x =Yy Y =16



1
Raspuns: ——.
P 32

8.7. Fie AA,NnCC, = {K} si AK = KA;, CK = 2KC;. Daci M este mijlocul
segmentului CK, atunci A{M = CM = MK. Din congruenta triunghiurilor KM A, si
KC;A (LUL) rezulti cd AC; = MA;. In continuare avem AC, = MK = KC;.
Triunghiul KAC, este dreptunghic si isoscel, rezultd ci m(2KAC,) = 45°. La fel,
triunghiul BA;A este dreptunghic si isoscel, deci m(£ABC) = 45’.

Rdéspuns: 45°.

8.8. Jucidtorul care incepe jocul are strategie de castig. El plaseaza in campul
dintr-un colt al tabelului numarul 24. Dupa aceasta, imparte cAmpurile tabelului
in perechi (vezi desenul), iar numerele ramase le imparte in 11 perechi ,,bune”, cu
suma egald cu 23: 1 + 22,2 + 21,3 + 20, ...,11 + 12 si perechea 23, 25. injocul
ulterior, acest jucator scrie in campul ramas din pereche dupa miscarea
adversarului, un numar ramas din perechea ,buna”. Perechea 23, 25 este unica,
rezultd ca ea nu figureazd sau in linia sau in coloana care contine numarul 24.
Numarul 24, in suma cu doua perechi ,,bune” da rezultatul 70.
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